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oW پہاڑوں سس سس بب‎ UU EA 
تھی سر نی‎ A 


1 فارف (Introduction)‏ 
LAC PA e CO (Calculus) Le! J‏ 
با نککرنا اور اس طرح کے خطوطط کے سلوپ کا sa JA IL D‏ 
TERTIA‏ کےکراف اٹ ےکھزرے ہو ےرت یکا صا si b‏ 
مکل کو ییا نکر نے cnl eee‏ 

اگ ایک ال AL O KU UP ez LOU Lb‏ 
اتر روجو وس ہب ایک قد رق CH‏ ےلہ نے ہ lef y i‏ ے۷ کیا mA EUER A‏ 
شن ور یاف یکر E‏ ں؟ ددنقال جونظائل کےطور E BU Vo‏ کے طور Meine‏ 0 
COP;‏ برغلا فکہلاتے V up ur‏ کے۔اس کے گےہ nz‏ رتام برضلا ف شقن وا (Pe‏ 
tI UE‏ ے اور اسک کو جوض شتو کومعلو مر نے کے لے انتما نکیا جانا ^ et Cntegrati‏ ہیں۔ 
اس ط رع کے بت ےکی as Ute‏ نے ہیں ۔ ایک A‏ ے مان inf em‏ ےکی ری رقرارا اتک 
zoe‏ ہیں ب ایک قد رن سوال V e trus‏ م ایک ےک وز کا انراز مکی ede‏ کر کے ہیں؟ ا 
LH‏ اور ahy PU utet‏ سے کم LAUNE LA e‏ 
ete UI‏ 
(a)‏ ایی تاش نکومعلو م رنج بک ا س کا ن وپ ہواے۔ 
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eln ha I AC e کے رق کو معلو مرن شس میں دہ‎ JE (b) 

Uti MEA جو الیک ات‎ UAE دواشکا لک طرف نے جاتے ہیں ما خی‎ DUE 

رن اور نگم کے ای رش ے۰ ں آراحصا کا r‏ دک مہ (Fundamental Theorem of calculus)‏ 
کے SO -E MU PM aur‏ اوزار ہناد oM et‏ سے ول پ کے وک 
ui‏ ےعلق رت te UE IU (probability) PU financeXlU (economic) walgt‏ 
ے۔ 

ان بات میں جم اب معا کو KE‏ نگم یک or‏ کے اورا KU rA pF‏ 
Ee‏ ا میں خا usd‏ 


oL UEE agna 

(Integration as an Inverse Process of Differentiation) 

تمل ,تذر تک معکو ٠ل e‏ ایک تع ٹک تفر قکر نے کے با PEL ur‏ وی ہوا سے اورا کا بترا 
معلومکرنے کے d‏ سے te OL nerion JI Aur c AG‏ ے۔ 

ut Lf ue e 


di L . 
(1) sees m Qt) = cosx ہی ں کہ‎ z e 
dx ) 
Dj AO کک‎ 
(2) ATT X 
d X X 
)3( سس‎ de )=e اور‎ 


Ut)‏ مشاہر م کہ ے sin X«cos xU Put‏ مرف )اک ےم کے sin x«cos xut‏ کا 
e 3 < asā‏ 
ضر تن -e (EGL‏ ای طرں (2) اور( س ہے d‏ جس ء × اور e‏ ض i ENE‏ 
Ur Lh»‏ یکی شی عددح کے لے ین س کا برتا ویک JEU‏ مور رکیاجاتا سے ا سک تن 
مغر ے۔ اوراس JE. oye‏ رہ ےکلہ کے ہیں۔ 
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4 (gt) e", a ( Eoi C)=x": E (sin x + C) cos x 
dx dx 3 dx 


اس ط رب ء من رج پا ut ute OC AC UB‏ درتقیقتء ان Ut‏ سے WIL ELE‏ 
ae‏ وجو و ہیں 2 اعرا کے le Uter‏ ری Cabitaryy‏ .2 سے تے ہیں ۔ ای وجہ سے ٣‏ کوایک 
اا ری c. x (arbitary constant) e^‏ اصلیت Enio £e HAM Aic ut‏ شن اف 
itine t be ÉD Pe‏ یشن f O tec‏ = ۴ ام x‏ ۷ کے 
ل کی کی انار ی عرد ع کے Gite f EAZL‏ 
[F @ + C] 2, x e 1‏ 
fi (F +C, Ce R) LAJI‏ کے ض شض کے نا ندا نکوظاہرکرتاے۔ 


OC UU L‏ سا تل مایپ Lielu Ze e e Ae‏ لے شال جو اور ویک وق 
uU‏ 


e ce f 00 78005 PI Vx el سم فور می یں‎ g- ntf 


df 


qaod 8 دا ےب‎ f'e)-8g Q)-h (x)V xe 1 — 


a på f )۴( “0,۷ el ۱ 
PM لی‎ Uude PL کے ہو‎ EU UPUA FUP 

eb AU ut GI M eu‏ ےک gue {F +C, C e Ry‏ ۴ تام 
AA rU‏ 

fn JA Org [f (x) dx ero ZA سے روشا ں‎ (Symbole ای ک کی‎ A 
LEERS مناسبت سے‎ x ے۔اور سے‎ VE 

zl Ach‏ ہیں 

[f0 ar =F (x) + C 
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d e 
y- |f 60 dx رہ مکی ہیں‎ = f O Sen (Notation) 2 


LUPA gu Poe Wuta werd cet‏ د ےر سے ہیں ۔ 


7 AU» 


nv 
[roa 


JU 
JE per 
Jut 
LAC cu d 
کے‎ phe لیے فا رس ے ہا ے ہیں ان فا رمولوں‎ ORE UU ھم پیل ہی بہت‎ 

).ut E A b^ ule ba MF‏ یل معا ری فا رمو لہا اا ec DX JG‏ 7 ہے 





تم دوس ےش کل C‏ معلو مکر نے میں اتال ee‏ نیس گیٹ 














(Integrals (Anti derivatives) oT ضر‎ AF (Derivatives) Q^ 
^ n+l 
|" dcc FC nz -1 [E (1) 
ut یر مو فکمرتے‎ tU 
fax=x+C E 
dx 
[cos xdx=sinx+C : (sin x) — - 





[sin x dx = cos x +6 « 





á (— cos x)=sin x (iii) 
X 
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2 — 
fsec x dx = tan x +C «£ (tan x) = sec?x üv) 
dx 
2 E 
[cosec xdx-—cotx + C 3 cof x) = cosec?x (v) 
dx 
sec x tan x dx = sec x + C : — (sec x) = sec x tan x (vi) 
dx 
[cosec x cot x dx = — cosec x + C 7 
: — (— cosec x) = cosec x cot x (vii) 
X 
ax so] 1 
| -- sin x-C . — (sin! xJ- ii) 
] رت‎ -dx l- x? 








d - 
ay OEC , (- cos x)= l - (xi) 




















L-x 
dx -1 d 1 
=tan x+C -4 A 
LI N (tan NT (x) 
dx -1 d 1 
—-—cot x+C f eof - i 
f- -— c 7 cot x) "NE, (xi) 








| E -sec | x4 € 


d E " 
WEN X ew cer (xii) 
j 1 




















| ec Ix +C d (- cosec | x) = (xiii) 

dx xx? -1‏ ' کہ 

je dr =e? -C d, 
«—(e')-e (xiv) 
i dx 

— dx £ d 1 
j^ log | x | 4C « (log| x|) — (xv) 

: dx X 

a xX 
la'dx = a df a i | 
Pm - (xvi) 
log a ا‎ 


می طور یروپ ہم ان وققو ںکوظکا ہنی کر iog‏ شنک مح رف ہوں مالا یفص 





e. 4 bo» کک‎ E Lnd سیل‎ 


(Geometrical interpretation of indefinite integral) tz 20 Ve x? "d? ty 72.1 
Jut pk rr uud c | ب‎ x Cox = 2x ا‎ 


2 رای 


eg‏ یائی اناز میں A‏ یک کے ہیں۔ 

f ce tI guo کے ایک‎ UM اختاری سق‎ CUR y» x + Cut 
79-9279, 89 22870 020 سات لک رخ می‎ (IU o MOT لف ری د سے ہیں خا‎ 
eth; UJ (Parabola)d b حور کے سا تھ ایک‎ y MC 

Fd سکارااس مپدا ہے ۔ 1سب کے‎ IE e tnu y x! Ud oco C 
AU Cd uice tuu e y Tx Md کور گور شت مت س پر‎ yox کے لیے‎ y-x 41 
لے اک‎ ed ے اور ع‎ Ute MD کا رای ر‎ OE ایی شت نے لیے نا نداان کے‎ 
-e میں دکھا‎ 7.1 A راو گور ی کی طرف ہے۔ان میں سے‎ 

Fd Lade aod 7ش م‎ .1 uf, Ê2 NL =a d Use Ure 

Y 


y-x +3 


y=x +2 


y=x +1 


X 
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yox yox yox! «2, yox! A, yo x3 2 Us er رز‎ < eu 
UM e یہ رطا رتا‎ La تب ان تقاط ب‎ oe DE ,ر۴‎ P, Pa, P Poe 
Ule کا مطلب‎ Dxdx-x' + C= ج7‎ (9 GR کے مت ازی ہیں اس طط رع (مان‎ UrT قاط رعرا س‎ 
JP قطوں‎ EB. x= a, (a € ۸( کنو ں اورخا‎ y = Fox), C € RUHU 

L‏ مساوات (ییان )(مان یی ) » up | 0١ += ۴ +C‏ کے ناندان 
wf (‏ سے a AE‏ می کےیخنلف اعدا کے مطا بی ہو ںکی اور یم رس یھی صن DPA‏ 
nU"‏ کے ہیں۔ dedi MUT‏ ہے۔ 
7.22 نگملل (Some properties of indefinite integral) lai‏ 
iu‏ ینیشن میں ء ہم خی Lb A AU‏ 
JE D‏ کا ال وتان امو سے ایک وفسر eu e‏ 

L [reo dx fa) 
ے‎ Acus Od fae ایر‎ 
Gee V RF وت ان‎ 


حا 


J(0) dx- FG) + C E 
d d 
- [rœ dx - (F@+C) اں لے‎ 


=£ F (م‎ > 60 


SLEA ELAI 
=E fo) 
X 
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|/e)dc-fe9 + € d.n اور‎ 
ut o Me ےاور‎ A PI icu 
معاد ل ہیں۔‎ d. نے جاتے ہیں اس‎ Af IIAL Mt niL UE (II) 
eut Jing Me وت مان‎ 
d d 
f di -7- |g 60 de 
free fe (x) dx |- 0 l 
ی عرد ے( کوں؟)‎ cug: Od- [e 00 x2 C سن لے‎ 
d= [g Go dx «C ۱ 
[ (Ox + C. Cre RI yc Pug 
ای ہیں‎ | [eco 800+ وناووں‎ € RI 


uta, ] 80 dx اور‎ [ £60 d e Er س‎ 


dx CC, ER}‏ £00[ اور duiwe | E +C, e RI‏ معاوات 


debts [AO de= [een de کے ہو ے‎ e ohne 





]]۸+ 269] dx = [A69 dx * [g6) dx. و‎ 
کے زر یج ء ہما رے پاس سے‎ etr us 
T irota] =D 
en eU edo 
d d d 
| O de jg a |= [ro de — feo d 


=f (x) + g(x) (2) 
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ا یط Pus ane AC‏ ر کے ہو ۓ ء(1)اور(2) سے ھا e tnu‏ 

(0+ g0) dx = [f(0 ax + g(r) dx 
]۷۴ feo dx-k [foo dx, d. s RAS qv 

L [feo de k feo a: 

[reo av] - A. roo ar =k feo iae 

jk 1O) de- k [SO dx سے‎ uei اتال‎ ans ur 
olal Ul ے اور‎ Cu الہ لور کے عا مکیا‎ our کوش کل کک‎ avyalüme (v) 
ut Zcok, b. k, 

EAO + ka f QD of G9] dx 
= k, Eo dx 4- k, |^ (x) dx 4... ki VAS, dx 

یگ دو ہے em vea‏ نے کے rA ifp‏ اہ نو رلک ر کے سان رک کے ہیں جس کا 
تن وی ہوا ل سے ۔ضروری تتا لکی ماش ایک ض UR EI o‏ ظ الیکا ط e tl‏ ^ 
Ut ze 4s 90999“ ۰‏ 
Je eB dU‏ کے ذ مل میں راہ تک لکا ض سنن - 

(i) cos2x (GD 3x -4x^ (ii) - xz0 

Jr e Gleich a uf‏ ے ہیں ھک cos x‏ ے۔ یاد ہک 


— An2ve2c082X 


dx 


1 ش میم 
L‏ اس ےہ 2 ponen É cos‏ ضا UC‏ —- 
UU ifi‏ کے ہیں جک تن RIP 3x^ + 4x‏ 


)x*)23x5 +4 
av rJ 


cos 2x — i, À sin 7 E sin 2x 
2 dx dx 2 





3x) + 4 "NJ‏ کم ضف رشن پر + خر ے۔ 


su 6 
Jut Z- ei^ ii) 
d 1 | 1 d 1 
— og(-x)]2—(-10)2-,x«0 گے گی‎ 
و(‎ x)] a ) x X e ~ 


d 1 o; 
اکل ہہوتا سے‎ (log|)= =x 0 مث رجہ پا لاگ ویک ساتھ ملا نے ہیں‎ 
اں لے‎ 


e» ** 4» 1 1 
=g —d =] 
-OL 7 [- x —-log|x 
وریافت کے:‎ MU age 


Gii Jæ pig zy dx 
X 








$4 2 
O a û) fæ +a 
سے‎ Ute) u 





E x dx = [x dx - جا‎ dx (e yer?) 








x^ 
x^! y! 7 
= HL M +C " 2 
E j eL jar 
2 =| 2 
ہے کي ےج ۔‎ C, 
2 -[ 2 <x 


> 
ee? e E l 
X 


A‏ گے ہھ 1 خری جاب می صرف یں E AS‏ تق ہکا استعا لکرمیں ے۔ 
(ii)‏ مار ےا یس سے 





1 +1) dx = fje dx + fax 


2 
2 4 3 
+x+C=>x?+x+C 





zu 
3 


jc: +2 ع‎ -Ż) dx = [t dx + p e" dx — ۴ dx سے‎ Ute (iii) 
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E 
~+] 





-2e* -log |x| +C 


~+ l 
2 


J 2 
E 2 +227 -log|x| + C 


شال د: زل لکل وریافت کے : 


(i) «sin X + COS X) dx (ii) | cosec x (cosec x + cot x) dx 
] —sin x 
0 j cos? x d 
مار ےا لے‎ (i) 


[sin x + cos d [sin x dx + cos x dx 
——cosx-sin x + C 


eU (ii) 


| (cosec x (cosec x + cot x) dx = [cosec?^x dx + [cosec x cot x dx 


—— cot x —cosec x+ C 











Uie ii)‏ سے 
—sin x sin X‏ 1 
dx= | 7 dx — | ; dx‏ : | 
COS X COS/X COS X‏ 


E [sec^x dx — [tan xsec x dx 


=tan x — sec Xx + C 
EFOR e- V سے ما نکیا‎ f (٭)‎ = A? -6 تن م معو م کے جوکہ‎ M ga Je 
ےچوک‎ x* -6x Go کا ایک‎ fo) Uf 


4 فی‎ —6x)-4x! -6 
dx 
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eA ےد‎ VÖ Run 
“قل ے‎ F(x) 2x^ -6x +C 
ckz F0) = 3 درا مواسے‎ 
C—3 L 3—0-6x04C 
e Yukue r EN eun 
F(x) =xt—6x +3 
(Remarks) رع‎ KJ 

Ai. مستلہ یال‎ CU «e ای طرح‎ roe on برک‎ ÁSA (i) 
Ehi ےت رکو یکی سنق ےکر‎ E ALA E EE 
JA uU a ہت‎ ter e te سے ظا‎ RC CERE Ul 
ہے۔‎ ehe کرت ہوجو بعد میں کی اب 92 عو مک ےو ینکش نی‎ 

due dus قو‎ EU Fen کے ران میں بی نکی سکیا ہا کان‎ Jer d 
کے‎ Je ut معلو مکرنے سے رک جات‎ [SO dx لیے چم‎ ui A EE تاعلات اوران‎ 
سکا‎ E یں محلو مکر‎ e نین ےک ینک ہم‎ o Je de مھا کر کے‎ s 
نن ع ے_‎ 

PEU E (iii)‏ کے ملاو کی اورت ر سے کا رکیا جانا ےم کو ےکک ای حاب ےردوپدل 
ded‏ شال کےطور ر 

"eT 


4 y 1 5 
dy = +C=-y +C 
b d 4+1 57 





(Comparison between differentiation and integration) 411 l^» قاونگل‎ Ja La 


ut e eU)» =l 
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Pur یکر‎ eA FU E 
d d d 
(i) p» f 6o) k> f, (x)| = k, pul (x) + k, p (x) 
(ii) fA f (%) + k f, e) d =k, [^ (x) dx + k, | BOR 


-ut A^ k اور‎ k یہاں‎ 

Uo UR میں ہوتے ہیں ای طرں ت‎ ei fut Eon s 
Luston کا‎ E UL LA A In 

WU نہیں‎ Aut Heke Teab ege CU I 4 
etn میں ایک مستقل ہکا فرق‎ U Moa LL Ut rei EE 

e bx Me cond سک کرک( دج‎ e t ایک ررق‎ e ded PU ج پاٹ رر ت لط‎ 5 
e bo ے1‎ Poo e tL ےنت ای‎ de کی کی‎ PU A جب ای‎ 

IEL PEGEEN BGE UR کر کے ہیں :م‎ e نکی‎ oA -6 
-e Cekok TE N eee ہیا ن کیاکی‎ Mur EU S ایک‎ 

SGL uut ء ایی مدا کا سلوپ‎ dU AA 2T 
فیک کی جک ایک دوسرے کے متو ازی ری‎ we x vem OU 
AR LPGA o dC نا ندان‎ Wu wed 
یلو ظا ہرک کی ے۔‎ CU 

8- مقدارو ںکوور یاف تکر نے کے ل tee‏ ےہ مثا ل کے طود بر ایک وک کر ے 
Uh ead dan‏ ٹک Ue ih TUE D Are eR‏ 
aur‏ ے کے ےکیا جا تا ہے۔ 

9_ تز ن یکل ےجنس می dimit»‏ شائل UAS‏ یل سے ہوکمکشین7. 7ں دبکھا جا گا۔ 

UE -10‏ کل ایک a p‏ ہیں جب uti aad E‏ بج ٹکئی ے۔ 


» 


17. 


19. 


(A) 


(C) 
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موا A‏ کی برو ےو C UR‏ شن ( امل )رر بای کے: 


2x 


sin 2x Z. COS 3x 3.€ 
(ax + by s.sin2x-4 e^ 

oM ote" 
la e"-l)dx 7 [a-ak 8. Tao? + ×ط‎ c) dx 


2 3 2 
|2 *te')dx 19, [| dx 11. لم‎ ze 


Vx 


3 _ 2ی‎ S 
pum تحت‎ 7 p—— 334 14. Ta.) dx 





x—1 
E: + 2x +3) dx (2x — 3cos x +e”) dx 
16. 
fer —3sin x + 5 x) dx 18. [sec x (sec x + tan x) dx 
2 
sec x 2 —3sin x 
| ;— dx 20. کک‎ dx. 
cosec x cos. x 


من 1داوردد میس جع جوا LE‏ کے 


1 شس 
21- اس + ل ) eas‏ 


1 ۷ 2 ۱ 
E 2. 1 
5 x3 42x? +C (B) ay 4C 
2 3 2 
2 I 3 3 1 
Au 4C (D lxx C 
3 2 Z 
: fea 3 3 3 | 
تب( کر‎ -fQ) = 0.f te — f(x) =4 -— f 2 
dx x 
4 1 129 ; 1 129 
dc n (B) S qe 


331 JF 


4, 1 129 ; 1 129 
O X tt (D * سس کے ہہ‎ 
X X 8 


(Methods of Integration) 2 pL JE 7.3‏ 
uy sei utu ae‏ سے کہ ENT‏ کن ےو رامال ہو کے ہیں Ao zu‏ 
LAE FUR pe OI PU ed ron P‏ نے جات a Iu Klee‏ معا تھ ر 
cie Ge‏ ےشن کے لے بہت موز و ں ہیں ہے۔اں id.‏ میں اور ببہت futte‏ ضرورت Me‏ 
در اوخ تل ر نے کے لیے ا Ae‏ میں کرک ان میس ut coleut ÉL AU Re‏ 

(Integration by Substitution) SL 4 -1 

(Integration using Partial Fractiong JA Jer us PR -2 

(Integration by BS Ul nó v^ L-3 
(Integration by substitution) Jeu ha 7.3.1 
LNE میں برل متام ےر پیل‎ E 

دے ہو SO d ME‏ غ رن Of um‏ ہر تید لک کے دور یکل میں برل سیت ہیں ۔ 


1= |œ dx P 

ge,‏ = × الہ P = g'(t)‏ ہو کے 

dx =g (0 dt ur zd مم‎ 

=| d= [LE ع٥٤‎ 9 


og f‏ یمولہہمارے پا ی ایک انم اوزار ue‏ ر یھکل کے نام سے idees‏ رای وفت اور 
بھی Ue tenue‏ ییانداز ہ( قا رای ےکہ بل ae‏ عا طور پ رب م ایک تن کل کے Gl‏ 
UO urs‏ لک کل رآ su te‏ شالوں زر ے یا نکی اگیالے۔ 
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_ کے‎ M UU کی وضا حت ورج و‎ m Jë 
(1) sin 7 (ii) 2x sin (x +1) 


i tan^ Vx sec? Vx | Sin (tan! x) 
(111) ۶ (iv) ly? 


mdx - dt میں ت اک‎ Esm -fd ے۔ ای‎ m E m ہی ںکہ‎ er 70 d 
[sin mx dx I^ [sin t dt = " cost tC = LÍ cos mx + C ai 
m m m ٠ 


p‏ ر x‏ کا e x‏ ای لے =1+ LÁ Je ux?‏ ہیں کے dx = dt‏ 2 ہو۔ 
2x sin (x +[]( dx = [sin t dt 2 cost + C =- cos (x^ +1) TC NI‏ 


| | -. 4 کا‎ 
— eee uk uw s ے٭ 1.29 7ے‎ Gm " 
موچ‎ pz جه‎ = d! Sogi Aen ux =: ںی م‎ x ROUX Gii 


dx = 2t dte 


4 2 4 2 
2 Jx sec LP تن‎ t sec t dt - [tan sec Pd t Aut 


Jx í 
Éy sec^ t dt — du f ہیں‎ 2. tan t -u(^ ale 


5 
2 [tan sect dt =2 |u^ du - و‎ +C "UN. 
5 ج‎ 
PC 
c 1+ C (1 = tan LÁ) 


2 
= > tam x +€) = اہ‎ e) 


ت۲ مو X‏ ا 
Vx‏ 


pes > tan XxX + COC اں لے‎ 
L; tan Vx =t eo p 


ee ** a EN 1 
^d gue mh yq 


ax — 
1 + × 








dt fe ez tan" x “1 
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A 
pm» dx = [sin tdt ——cost + C 2—cos(tan x) + C "Ny 
x 
کے‎ uses ed dl میں ٹرکنمیٹر‎ Uu ب کر کے‎ UM کے‎ dene ےم‎ M dac 
ML t کے استعال کے جا‎ Jie Uta ut یکل شا ی‎ e 


à) ftan x dx = log sec x| + C 


Yla 


sin x 


dx 





[tan x ax = | 


COS X 


sin x dx = — dt J eel cos x-t 





fian x ما جم -= %§ ےج‎ C log cos x| +€ -— 
[tan x dx = log [sec x| + C i 
ai) [cot x dx= log | sin x |+ € 

[oot x a = [— de — e ee 
cos x dx = dtf Cel sin x =i 
[cot x dx = $ -log |z| + C =log [sin x|+ C "- 

(iii [sec x dx — log | sec x + tan × € 
eye 

EZ gee x + tan 9 gy‏ ےمم 
sec x t tan x‏ 


sec x (tan x + sec x) dx = dt StL ssec x+tanx=t 
[seo x de §&=10g |r |+ C = log [ec x+ tan x+ C اس لے‎ 


(iv) |Cosec x dx — log cosec x — cot x PC 


u 4 


cosec x(cosec x + cot x) 


[cosec x dx= | 
(cosec x + cot x) Uic 


— cosec x (cosec x + cot x) dx = dtS U cosec x+cot x= ر‎ 
dt 
[cosec xe -[-- -log | ź | = —log |cosec x +cotx | + C PES: 
Í *e 


2 2 
cosec x-—cot x 
— log —————————|4C€ 


cosec x — cot x 








-log cosec x — cot x| TU 
er Je 


sin x‏ ) ہے 
A di) fru d‏ ہے وات — دجن 


eye (1) 
sin x cos^x dx = fsin? x cos^x (sin x) dx 
E fa — cos" x) cos? x (sin x) dx 
- — sin x dx faf A cos x 
sin” cos^x (sin x) dx = - [a edd d Lul 
r 
--fe سسجت کو او‎ «c 
3 5 
1 3$ 1 و‎ 
=— — COS dris x-C 
صن اں لے‎ ges (ii) 


sin x sin(f—a 
< gy. [EA y 
sin (x +a) sin f 
sin / cosa —cosísin a 
RINT MINER, 
sin / 
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—cosa far -sina [cot t dt 
— (cos a) t — (sin a) | log sin f + C, | 
=(cos a) (x + a) - (sin a) | log [sin (x + a)| + C, | 


=x cosa +a cosa — (sin a) log sin (x + a) -C sina 

sin x ۱ 

[——— dx = x cos a-sin a log [sin (x + a)| + C TN 
sin (x + a) " 


-e MAUI ایک دوس‎ «C—--C,sinatacosa «Ju 


l dx ۱ cos x dx 


1 + tan x COS X + مر[‎ X 


1 [NES E EN un x) ds 
2 cos x + sin x 


_ پا‎ jac + [Ser ms gy 
2 2 *cosx-sin X 


x C, J-—ccosx—sin x 
تح کا ل‎ — 


= dx 
2 206 


COS X--SslDX o n (1) 


: cos x — sin x 
رت‎ De tn. 


COS X + SIN X 


اب 
a COS X--sin x=t‏ کہ (cos x — sin x) dx = di‏ 


l= [^ - toe | +C, = log [cos x + sin x| +C, لے‎ ut 


e inu "T4292 9 یں‎ (Del 


dx S E NE ۱ Cs 
[—— - 2 + log [eos x + sin x| + 72 
1+3] × 2 2 2 2 


Ca 


x 1 C, 
- — +— log [cos x + sin x| + — + 
2 2 2 2 


(iii) 


12. 


15. 


18. 


21. 


24. 


27. 


30. 


33. 


2X 
1+ x 





sin x sin (cos x) 


Jax t b 
(Ax - 2) x^ - x41 


1 
eI 
X 


9 — 4x* 


2j 
tan x 
e 








1+ × 


tan” (2x-3) 


2cos x —3sin x 


6cos x + Asin X 


Jsin 2x cos 2x 


sin X 


1 + cos x 


1 


] — tan x 


- X + log [cos x + sin «cc 
2 32 


16. 
19. 
22. 


25. 


31. 


34. 


TA 


(log x) 


X 


6 اف 


گ۔ 
» 2 


IR e 
1 


3. 


sin (ax + b) cos (ax + b) 


xajx+2 








p 1 
sec^ (7—4x) 


1 


2 


cos^x (1— tan x) 


COS X 


Jl-csin x 
sin X 


)1+ cos xy 


Jtan x 


sin X COS X 


11. 


14. 


17. 


20. 


23. 


29. 


32. 


35. 


x + xlog x 








sin lx 


Jes 
cos Vx 
Jx 


cot x log sin x 








ا 
cot x‏ + 1 


(1+ log x) 


X 
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T" (x +1) (x+log x) T. x sin pu) 
۰ 1 + x 


E LE جوا‎ EU اور 9د سوالوں‎ 
10x^ +107 log, dx 


> زا 
x^ 4107‏ | | 
(A) 10 _ x? +C (B) 10* +x! +C‏ 
(c) 10 —") +C (D) log (10 x (+6)‏ 
dx‏ 
39- سے“ مارح 
í sin X COS x‏ 
(A) tan x + cot x + C (B) tan x -cotx +C‏ 
(C) tan x cot x + C (D) tan x - cot 2x + C‏ 


(Integration using trigonometric identities) f JA LN J all fULd کا‎ 1 Ue 7.3.2 
Je uzéidg de A fd در یاف کر نے کے‎ Mur Ze MOLD A Ut 
e AER Ue کر تے یں لی کف ل‎ 

jsinx dx qi) sin 2x cos 3x de ûi) [eosx dx) Ep :7 شال‎ 

Qu‏ مائل ےہ 2= 2 cos‏ کو کے جد سے 


> 1+ 8م‎ 2 
COS X —————— 
2 


[cos?x dx — - fa + cos 2x) dx = - jax z [cos 2x dx ا نے‎ 
تد‎ 
2 4 
1 7 
0ز مکوبار گے( گیوں؟)‎ x cos y7 2 [sin (x+y)+sin(x—y)] U^ (ii) 


1 ۱ ۱ 
[sin 2xcos3xdx = ;|J sin Sx dx f sin xax 


